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สาระการเรียนรู้ 
  

 

1. ประพจน์ 
2. การเช่ือมประพจน์ 
3. สจันิรันดร์ และความขดัแยง้ 
4. ประพจน์ท่ีสมมูลกนั 
5. การหาความจริงของการเช่ือมประพจน์ 
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จดุประสงค์การเรียนรู้ 
 

 

1. อธิบายและบอกความหมายของประพจน์ 
2. อธิบายและบอกความหมายของตวัเช่ือม 
3. อธิบายความหมายและบอกถึงความส าคญั
ของสจันิรันดร์ 

4. สามารถเขียนและอธิบายประพจน์ท่ีสมมูลกนั 
5. สามารถเขียน หรือ สามารถพิสูจน์ประพจน์  
ท่ีสมมูลกนั 
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สาระส าคญั 
 

 ตรรกะศาสตร์เป็นส่วนหน่ึงท่ีอยูใ่นส่วน
ของการประมวลผลขอ้มูลทางดา้นคอมพิวเตอร์  
 ในการค านวณ    จะเนน้เชิงของเหตุและ
ผล ตามหลกัการของพีชคณิตบูลีน   ซ่ึงจะได้
ผลลพัธ์เพียงค่าเดียวคือค่าจริงหรือค่าเทจ็ 
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ประพจน์  
 ( Proposition or Statement ) 

 

หมายถึง   ประโยคหรือขอ้ความท่ีมีค่า

ความเป็นจริง หรือเทจ็เพียงค่าใดค่าหน่ึงเท่านั้น    
ซ่ึงอาจอยูใ่นประโยคบอกเล่าหรือประโยค
ปฏิเสธกไ็ด ้ แต่ขอ้ความท่ีไม่จดัเป็นลกัษณะ
ของประพจน์จะเป็นขอ้ความหรือประโยค
ประเภท ค าถาม ค าสัง่ ออ้นวอน ขอร้อง อุทาน 
หา้มหรือแสดงความปรารถนา  
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ประพจน์  
 
 

กลุ่มข้อความทีจ่ดัว่าเป็นประพจน์ :  
กลุ่มขอ้ความท่ีเป็นประโยคบอกเล่าและปฏิเสธ 

ประโยค ค่าประพจน์ 
กรุงเทพเป็นเมืองหลวงของประเทศไทย 
นกไม่มีปีก 
4+5 มีค่าเท่ากบั 9 
จงัหวดัอุดรธานีไม่ไดอ้ยูใ่นภาคอีสาน 

จริง 
เทจ็ 
จริง 
เทจ็ 
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ประพจน์  
 
 

กลุ่มข้อความทีไ่ม่จดัว่าเป็นประพจน์ :  
  กลุ่มขอ้ความท่ีเป็นประโยคค าถาม ค าสั่ง ออ้นวอน 
ขอร้อง อุทาน หา้ม แสดงหรือปรารถนา  

ประโยค ประเภท 
50 คูณดว้ย 40 มีค่าเท่ากบัเท่าไร ค าถาม 
หยดุเด๋ียวน้ีนะ ค าสั่ง 
อยา่ส่งเสียงดงัในเวลาท างาน หา้ม 
กรุณาปิดไฟทุกคร้ังก่อนออกจากหอ้ง ขอร้อง 
ไดโ้ปรดเถอะนะถือวา่สงสารฉนัหน่อย ออ้นวอน 
วา้ย ! ตะเถรตกกระโถน อุทาน 
อยากใหบ้รรยากาศเช่นน้ีส าหรับเราสองคนจงัเลย ปรารถนา 
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การเช่ือมประพจน์ ( Connectives ) 
 

 ประพจน์จะใหค่้าความจริง  (True)  หรือ
เทจ็  (False)   
 หากมีการเช่ือมประพจน์หลายประพจน์
ดว้ยตวัเช่ือม (Connectives)   เขา้ดว้ยกนัก็
อาจจะท าใหค่้าของประพจน์เปล่ียนไป หรือคง
เดิมกไ็ด ้ 
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1. การเช่ือมด้วยตัวเช่ือม  “และ” 
 ตารางค่าความจริง  (Truth  table)  ของ

ตวัเช่ือม “และ” (Conjunction  Connective)  

 สญัลกัษณ์ท่ีใช ้คือ     ซ่ึงท าหนา้ท่ีเช่ือม
ประพจน์เขา้ดว้ยกนั และใหผ้ลลพัธ์เป็นจริง
ต่อเม่ือทุกประพจน์ท่ีเช่ือมเขา้มามีค่าความจริง
เป็นจริง  หากมีประพจน์ใดมีค่าเป็นเทจ็  กจ็ะ
ไดผ้ลลพัธ์เป็นเทจ็  
 

P Q P  Q 

T T T 

T F F 
F T F 

F F F 
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ตัวอย่างการเช่ือมประพจน์ “และ” 
 

P Q = ? 
1. หาก P แทน 2+3=5 (T) , Q แทน 7>6 (T) 

ดงันั้น PQ แทน 2+3 = 5 และ 5 > 4 (T) 
2. หาก P แทน 5+4=9 (T) , Q แทน 6>9 (F) 

ดงันั้น PQ แทน 5+4 = 9 และ 6 > 9 (F) 
3. หาก P แทน 2–2=1 (T), Q แทน 5 > 2 (T) 

ดงันั้น  PQ แทน 2–2 = 1 และ 5>2 (F) 
4. หาก P แทน 8–2= 3 (F) ,Q แทน 8X2 = 15 (F) 

  ดงันั้น  PQ  แทน 8–2=3 และ 8 X 2 = 15 (F) 
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2. การเช่ือมด้วยตัวเช่ือม  “หรือ” 
 

 ตารางค่าความจริง  (Truth  table)  ของ

ตัวเช่ือม “หรือ” (Disjunction  Connective)  
โดยมีสญัลกัษณ์  V    ซ่ึงใหผ้ลลพัธ์จะเป็นเทจ็ 
กต่็อเม่ือทุกประพจน์เช่ือมเขา้มามีค่าเป็นเทจ็ 
และหากมีประพจน์ใดมีค่าเป็นจริง     กจ็ะได้
ผลลพัธ์เป็นจริง 
     

P Q P V Q 

T T T 
T F T 

F T T 
F F F 
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ตัวอย่างการเช่ือมประพจน์ “หรือ” 

 

P V Q = ? 
1. หาก P แทน 3+5=8 (T) , Q แทน 2<9(T) 
   ดงันั้น P V Q แทน 2+5 = 7 หรือ 2 < 9 (T) 
2. หาก P แทน 3X5=15(T) ,Q แทน 7–5=6 (F) 
  ดงันั้น P V Q แทน 3X5=15  หรือ 7–5=6 (T)  
3. หาก P แทน 5-6=1 (F) , Q แทน 5>4 (T)    
   ดงันั้น P V Q แทน 5 - 6 = 1  หรือ 5 > 4 (T) 
4. หาก P แทน 2X6=15 (F) , Q แทน 9+2=13 (F)    
ดงันั้น P V Q แทน 2X6=15 หรือ 9+2=13 (F) 
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การเช่ือมด้วยตัวเช่ือม  “ถ้า...แล้ว” 
  

 ตารางค่าความจริง (Truth table) ของ      

ตัวเช่ือม “ถ้า...แล้ว” (Conditional Connective) 

มีสัญลกัษณ์  เป็น     

 ตวัเช่ือมน้ีจะใหป้ระพจน์เป็นเทจ็กรณีเดียว
คือ ประพจน์ตวัแรกเป็นจริง  

P Q P   Q 

T T F 
T F F 
F T T 
F F T 
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ตัวอย่างการเช่ือมประพจน์ “ถ้า..แล้ว”  
1. หาก P แทน 6 > 2  (T) , Q แทน 5 < 2 (F) 

ดงันั้น  PQ แทน ถา้ 6>2(T)  แลว้  5<2 (F) 
2. หาก P แทน 7+4=10(F) , Q แทน 4X5=10 (F) 

ดงันั้น PQ แทน ถา้ 7+4=10  แลว้ 4X5=10 (T) 
3. หาก P แทน 8+3=14(F) , Q แทน 4+5=10 (F) 

ดงันั้น PQ แทน ถา้ 8+3=14 แลว้ 4+5=10 (T) 
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การเช่ือมด้วยตัวเช่ือม  “...กต่็อเมื่อ...” 

 

 ตารางค่าความจริง (Truth table) ของ

ตวัเช่ือม  “...กต่็อเม่ือ ...” (Bi-conditional  

Connective) มีสญัลกัษณ์เป็น  

 ตวัเช่ือมน้ี จะใหผ้ลลพัธ์เป็นจริง ซ่ึงใน
กรณีท่ีค่าความจริงของประพจน์ท่ีเช่ือมกนั มีค่า
ความจริงเหมือนกนั แต่หากประพจน์ท่ีเช่ือม
กนันั้นมีค่าความจริงต่างกนั ผลลพัธ์ท่ีไดจ้ะ
เป็นเทจ็ 
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P Q P  Q 
T T T 
T F F 
F T F 
F F T 
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 ตัวอย่างการเช่ือมประพจน์ “...กต่็อเมื่อ...” 
 

 1.  หาก P แทน 4 หารด้วย 2 ลงตัว (T) , 
Q แทน 4 เป็นเป็นเลขคู่ (T) 

        ดงันั้น   P  Q แทน 4 หารดว้ย 2 ลงตวั ก็
ต่อเม่ือ  4 เป็นเป็นเลขคู่  (T) 

 2.  หาก P แทน -3 เป็นจ านวนเต็ม (T) ,  
Q แทน -3 เป็นจ านวนนับ (F) 

        ดงันั้น  P  Q แทน -3 เป็นจ านวนเตม็ กต่็อเม่ือ  
-3 เป็นจ านวนนบั (F) 

 3.  หาก P แทน 9 หารด้วย 2 ลงตัว (F) , 
Q แทน 9 เป็นเป็นเลขคี ่(T) 

        ดงันั้น  P    Q แทน 9 หารดว้ย 2 ลงตวั ก็
ต่อเม่ือ  9 เป็นเป็นเลขคู่  (F) 
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การเช่ือมด้วยตัวเช่ือม “ไม่” 
 ตารางค่าความจริง (Truth table) ของ

ตวัเช่ือม “ไม่”  (Not Connective) หรือท่ี
เรียกวา่ นิเสธ ของประพจน์นั้นมีสญัลกัษณ์เป็น 
~ ซ่ึงตวัเช่ือมน้ีจะ เปล่ียนค่าความจริงเป็นค่า
ตรงขา้ม  
 

P ~P 
T F 
F T 

 

ตัวอย่างการเช่ือมประพจน์ด้วย  ไม่ 
1. หาก P แทน 9X2=18 (T),  แทนค่า ~P (F) 
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2. หาร P แทน 10+1=12 (F) , แทนค่า ~P (T) 
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สัจนิรันดร์ (Tautology )  
  

  หมายถึง  ประพจน์ท่ีมีค่าความจริงตลอดไป 

ไม่วา่ค่าความจริงของประพจน์ยอ่ย ๆ ท่ีเป็น
ค่าตวัแปร จะมีค่าความจริงอยา่งไร 
 



 

แผ่นใสหน่วยที ่ 5                                                                   ตรรกะศาสตร์เบือ้งต้น



20 

ตัวอย่าง   ตารางค่าความจริง เพ่ือแสดงวา่   
P  ( P V Q )  เป็นสจันิรันดร์ 

 
P Q P V Q P (P V Q) 

T T T T 
T F T T 
F T T T 
F F F T 

 
 จากประพจน์ขา้งตน้ถือวา่เป็นสจันิรันดร์ 
เพราะ  P( P V Q ) มีค่าความจริงเสมอ 
และ P( P V Q ) เป็นสจันิรันดร์ 
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ความขัดแย้ง  (Cpmtradocton) 

หมายถึง  ประพจน์ท่ีมีค่าความจริงเป็นเทจ็

เสมอ ไม่วา่ค่าความจริงของประพจน์ยอ่ย ๆ ท่ี
เป็นตวัแปร     จะมีค่าความเป็นจริงอยา่งไร 
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ตัวอย่าง  ตารางค่าความจริง เพ่ือแสดงวา่ 
(PQ )(Q~P)  เป็นความขดัแยง้ 

 

P Q P^Q ~P (Q~P) 
( P^Q ) 

(Q~P ) 

T T T F F F 
T F F F T F 

F T F T T F 
F F F T T F 

 

จากประพจน์ขา้งตน้ถือวา่เป็นความขดัแยง้   
เพราะ (PQ) (Q~P) มีค่าความเทจ็เสมอ 
และ (PQ)(Q~P)   เป็นความขดัแยง้ 
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ประพจน์ทีส่มมูลกนั 
 

หมายถึง   ค่าความจริงของประพจน์ 2 

ประพจน์ ถา้มีค่าความจริงเหมือนกนั กรณีต่อ
กรณี แลว้สามารถน าไปใชแ้ทนกนัได ้เรียก
ประพจน์นั้นวา่ เป็นรูปแบบท่ีสมมูลกนั  

เช่น    P Q   กบั  ~P  Q     ถือวา่เป็น
รูปแบบท่ีสมมูลกนั  

ใชส้ญัลกัษณ์    ≡   แทนการสมมูล และ 
ใชส้ญัลกัษณ์    ≡   แทนการไม่สมมูล  
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ตัวอย่างประพจน์ทีส่มมูลกนั 
 

ประพจน์ 

กรณีท่ี 1 
สมมลูกับ 

ประพจน์ 

กรณีท่ี 2 
~P ≡ P  ~P 

~Q  Q ≡ ~P   Q 
~ (P Q) ≡ P  ~Q 

~ (P  Q) ≡ ~P  ~Q 

P Q ≡ ~ Q  ~P 

~P   ~Q ≡ ~(P  Q) 

~P   Q ≡ P  Q 
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ตัวอย่างไม่สมมูลกนัของประพจน์ 
 

           P  Q  สมมูลกบั  ~P  หรือไม่ 
P Q PQ  ~P 

T T T F 
T F T F 
F T T T 
F F F T 

  ผลการแสดงค่าความจริงของ  2 

ประพจน์ พบวา่  ไม่สมมูลกนั   เพราะค่าความ
จริงใน  4  กรณี มีค่าความจริงท่ีตรงกนัเพียง  1  
กรณี  เท่านั้น 
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    ~ (PQ) สมมูลกบั P  Q  หรือไม่ 
 

P Q P  Q  ~ (PQ) 
T T T F 
T F T T 
F T T T 
F F F T 

 

 ผลการแสดงค่าความจริงของ  2 

ประพจน์  พบวา่   ไม่สมมูลกนั   เพราะค่าความ
จริงใน  4  กรณี มีค่าความจริง   ท่ีตรงเพียง  2  
กรณีเท่านั้น 
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การหาค่าความจริง ของประพจน์ 
 

ล าดับจากมากท่ีสุดเรียงลงมาตามล าดับ 
 

สัญลกัษณ์ ความหมาย ขยายความหมาย 

 กต่็อเม่ือ มีค่าความจริงเป็นจริง เม่ือประพจน์ 
ท่ีเช่ือมกันมีค่าความจริงเหมือนกัน 

 ถ้า...แล้ว... มีค่าความจริงเป็นเทจ็ เม่ือประพจน์
หน้าเป็นจริงและหลังเป็นเทจ็ 

 และ มีค่าความจริงเป็นจริง เม่ือทุก
ประพจน์เป็นจริง ท้ังหมด 

V หรือ มีค่าความจริงเป็นจริง เม่ือมีประพจน์
ใดประพจน์หน่ึงเป็นจริง 

~ ไม่ มีค่าความจริงตรงข้าม 
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1. การวิเคราะห์ด้วยตารางความจริง 
  

ตัวอย่าง  
จงหาค่าความจริงของประพจน์ P v Q   P 

P Q P v Q P v QP 

T T T T 
T F T T 
F T T F 
F F F T 
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2.  การวิเคราะห์ด้วยแผนภาพต้นไม้ 
 

ตัวอย่าง 
 จงหาค่าความจริงของประพจน์   

P    (Q ^ R ) 
           T            T      F 
             F  
          T 
 ดงันั้น   P    (Q ^ R ) 


